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De�nition. Das duale (polare oder reziproke) Gitter L∗ zum Gitter L ist

L∗ = {x ∈ span(L) | 〈x, b〉 ∈ Z für alle b ∈ L}.

Aufgabe 1: Zeige für R−t := (R−1)t = (Rt)−1

1. Für die QR�Zerlegung B = QR der Basis B gilt L(B)∗ = L(QR−t).

2. detL∗ = 1/ detL.
Hinweis: Kap. 1.2, Skript

Def.: Die Vektoren b1, . . . ,bn ∈ L heissen paarweise reduziert, wenn

1. |〈bi,bj〉|‖bj‖−2 ≤ 1
2

für 1 ≤ j < i ≤ n

2. ‖b1‖ ≤ ‖b2‖ ≤ · · · ≤ ‖bn‖.

Aufgabe 2: Zeige: Es gibt paarweise reduzierte Basen b1,b2,b3 ∈ R3, so

dass ‖b1‖/‖b1 − b2 + b3‖ beliebig groÿ ist.

Hinweis: Wähle b1,b2,b3 so dass ‖b1‖ = ‖b2‖ = ‖b3‖
〈b1,b2〉 = 1

2
≈ 〈b2,b3〉, 〈b1,b3〉 ≈ −1

2
.

Aufgabe 3: Beweise∏n
i=1 λi(L) ≤ γ

n/2
n detL für Gitter L der Dimension n.

Sei L = L(B) und R = GNF(B), arbeite mit R = (ri,j).

Hinweis: Beweis von Satz 2.3.1, Skript.


