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Seien b1, b2 ∈ Rm linear unabhängig und L = b1Z + b2Z das Gitter mit

Basis b1, b2. Die Menge aller Basen von L ist [b1, b2]GL2(Z).

Aufgabe 1 Zeige: Es gibt eine �reduzierte� Basis b1, b2 von L, so dass

‖b1‖ = λ1, |〈b1, b2〉| ≤ 1
2
‖b1‖2.

Aufgabe 2 Zeige: Für jede reduzierte Basis b1, b2 ∈ R2 von L ⊂ R2 mit

Grundmasche = {r1b1 + r2b2 | 0 ≤ r1, r2 ≤ 1} ⊂ R2 gilt

1. detL ≤ λ1 · λ2.

2. λ2
1 ≤

√
4
3
detL

Hinweis: detL = | det[b1, b2]| = vol (Grundmasche).


