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Aufgabe 1. Sei p Primzahl mit p = 1 mod 4, i = +/—1 mod p und
L,={(a,b)! € Z?: a—ib=0 mod p}. Zeige:

1. detL, =p,

2. Fiir den kiirzesten Vektor (ag,bo)! € £,\{0} gilt: p = a3 + b2,

3. Lése 269 = a3 + a? mit ag, a; € N mittels Gauss-Redukton.

Hinweis: Fiir (a,b)! € L, gilt a> + > =0 mod p.

Aufgabe 2. Seien £' C £ Gitter. Zeige die Aquivalenz folgender Aussagen:
1. span(L)YNL =L
2. Jede Basis von L’ ist zu einer Basis von L erweiterbar.

Hinweis : Kap. 1.3 Skript

Aufgabe 3. Zeige, dass Dy und £® isometrisch sind. Transformiere die

gegebenen Basen in isometrische Basen (siehe Skript S.7, S 24).

Aufgabe 4. Berechne die Dichte A der dichtesten bekannten Gitter der
Dimension 2 < n < 8 und 180 < n < 512 und vergleiche sie mit der existen-
tiellen Minkowski-Schranke A > Y79° | k72 "+l & 270+l

Benutze z.B. R, fiir 2 <n < 8 und fiir 180 < n < 512 die Angabe log, ¢
in Table 1.3 (Conway Sloane).



